
數學學習模組的開發與設計－「e 百元商店」 
曾明德 劉麗惠 蔡琇貞 

臺北市南門國中 

一、前言 
(一)背景 

隨著九年一貫課程的實施，開放民間出

版社編教科書，最大的好處在於：針對一個

概念，我們能比以前更方便收集到不同的呈

現方式，使得實際的教學有更多的選擇。但

是因為課本的篇幅有限，所以在編寫上不可

能〝長篇大論，暢所欲言〞；另一方面，受升

學考試的影響，要考量測驗的概念是否分佈

均勻，所以實際的教學也不可能在同一概念

停留太久。種種現實的因素，常造成學習上

的消化時間根本不夠，所以數學的學習對大

部分的人而言，經常是走馬看花，能怡然自

得的機會可說是少之又少。 

(二)設計理念 

「如果數學課本能寫得像《哈利波特》

那樣的扣人心弦，我想學生會願意花更多時

間在數學上。」~尋找數學魔法書 

「如果老師能將實際上課的內容記錄下

來，那麼老師想要精進教學就會更方便。」~

課堂教學的精緻化 

 

二、模組說明 
(一)對象與主要用途： 

六升七年級的銜接教材或七年級的補救

教學。 

(二)學前測驗 

以開放性的問題來呈現，答案並不唯

一，只要合理均可。可以檢測學生整數的基

本運算能力；另一方面循序漸進的引導學生

了解題意，以便能順利地進行下面＜e 百元

商店＞的活動。 

(三)學習活動 

1.數學材料與數學活動的安排 

(1)因數與倍數的概念【e 百元商店】→以乘

法的方式列出來→(練習題)→質數與合數

(練習題)。 

(2)公因數的概念【第一關~阿公冒險故事集

裡的秘密】→找公因數的方法(逐一列出)

【第二關~因數平台】 

(3)最大公因數的概念【第三關~一飛沖天】

→互質(練習題) 

(4)公倍數的概念【第四關~石穴之謎】→找

公倍數的方法(逐一列出)【第五關~衣錦還

鄉】 

(5)最小公倍數的概念【第六關~解救阿拉】

→最後挑戰(練習題) 

2.數學活動的說明與注意事項 

(1) 【e 百元商店】：延續【學前測驗】的活動，

仍舊是以開放性的問題來呈現，我們將

「100 的因數」這個數學概念隱含在購物

規則中，透過購物的生活經驗來啟動學生

的思考，然後表列整理，以理解因數與倍
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數的概念；再透過題目的練習，加以鞏固。 

(2)【第一關~阿公冒險故事集裡的秘密】：我

們將「18 與 12 的公因數」隱含在藏寶圖

的提示中，使用方格紙引導學生將 18×12

的長方形全部切割成一樣大的正方形，幫

助學生建立公因數的概念，並將「18 與

12 的公因數個數」隱含在密碼的個數。接

著【第二關~因數平台】是先逐一圈出 36、

48 的因數，再觀察記號重複的數以找出公

因數。 

(3) 【第三關~一飛沖天】：延續【第二關~因

數平台】活動，透過〝魔法掃把〞有趣的

引導，幫助學生發現 36、48 的公因數與

最大公因數之間的關係。有了最大公因數

可以〝控制〞其他公因數的前置經驗，學

生了解到原來最大公因數有這麼重要的

地位，那麼將來在使用「短除法」、「質因

數分解法」求最大公因數或者是在解一些

文字應用題時，會比較有感覺。 

(4) 【第四關~石穴之謎】：我們將「6 與 4 的

公倍數」隱含在搬運黃金的規則中，使用

方格紙引導學生符合規格的正方形黃

金，幫助學生建立公倍數的概念。接著【第

五關~衣錦還鄉】是先逐一寫出 4、6 的倍

數，再觀察相同的車箱號碼以找出公倍

數。 

(5)【第六關~解救阿拉】：延續【第五關~衣

錦還鄉】的結論，為了〝想要救人〞，又

要〝損失最少〞的抉擇，使學生有找出 6、

4 最小的公倍數之需求。 

 

三、模組特色 
(一)以故事來營造學習的興趣並維持學

習的動機。 

(二)將數學的概念隱藏在有趣的規則(例

如，購物、藏寶圖……)中，學生透

過運作這些規則，再配合適當的引

導(例如，表格整理、方格紙…..)，

進而理解數學概念。 

(三)精心設計的引導問題，使學生的學

習能更深入。 (例如，如果你是老

闆，在符合 e 百元商品店的購物須

知的條件下，你認為還可以推出幾

元的商品？而你又想賣什麼呢?) 

 

四、模組內容 
e 百元商店 
壹、使用方法 

1.本書屬於學生自學教材。 

2.可先完成學前測驗，以利活動的進行。 

 

貳、學前測驗的能力指標(90.01 暫行

綱要) 

N-2-15 能用不同的想法，檢驗答案的

合理性。 

N-2-16 能知道先乘除後加減的約定，

並能用來列式及簡化計算式

子。 

 

參、學前測驗：如下 

 
肆、學習活動的目標(90.01 暫行綱要) 

能符合九年一貫能力指標： 
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N-3-18 能察覺整數的因數、倍數、公

因數、公倍數。 

N-3-20 能察覺整數的最大公因數、最

小公倍數、質數和合數，(並能

將一個數做質因數分解。) 

 

一、學前測驗： 

由於你的表現很不錯，媽媽給了你 100

元零用錢讓你去買你想要的禮物，你很高興

的拿著 100 元零用錢跑去 e 百元商店晃晃，

下面就是這間店所陳列的商品： 
 
 
 
 
 

 
玩具坦克車 模型飛機 
500 元 200 元 
 

 
 
 
 

 
拼圖 玩具坦克車   
20 元 75 元 
 

 
 
                  
 
 
面具 小火車 
35 元 65 元 
 
 
 
 
 
 
滑板車 禮物           
199 元 40 元 
 

 
   
 
 
 
 
阿公的冒險故事集 鬧鐘 
25 元/集（共 4 集） 100 元 
 
 
 
 
 
 
 
信封 故事書 
12 元 50 元 
 
 
 
 
 
 
 
鉛筆 燈泡                    
10 元 45 元 

（1）你會買什麼禮物呢？ 

例如： 

1我會買一個拼圖、一個面具，共20

＋35＝55元。剩下           元。 

2我會買                  ，共   

        元。剩下           元。 

3我會買                  ，共   

        元。剩下           元。 

4我會買                  ，共   

        元。剩下           元。 

5我會買                  ，共   

        元。剩下           元。 

6我會買                  ，共   

        元。剩下           元。 
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（2）如果想要將 100 元全部花光，可以買哪

些禮物呢？ 

例如： 

1我會買三個拼圖、四枝鉛筆，共3×

20＋4×10＝100元。 

2我會買_____________________，共

_______________元。 

3我會買_____________________，共

_______________元。 

4我會買_____________________，共

_______________元。 

5我會買_____________________，共

_______________元。 

6我會買_____________________，共

_______________元。 

 

二、學習活動： 

(1)認識因數-----【e 百元商品店】 

 

 

 歡迎光臨 e 百元商品店，這是一個電子化商店。 
 
購物須知如下： 

（1） 每次只能買一百元 

（2） 不找零、也不賒帳 

（3） 規定只能買同一種的商品 
 
小朋友準備好採購了嗎？以下是商品（請參照前一頁的圖） 

的種類及單價，列出你認為可以將 100 元全部花完的 

產品有哪些？及可以買幾個？ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例如： 

(1)可以買 10 元 的 鉛筆  10 枝，共 10×10

＝100 元。 

(2)可以買___________的___________個，共

__________元。 

(3)可以買___________的___________個，共

__________元。 

(4)可以買___________的___________個，共

__________元。 

(5)可以買___________的___________個，共

__________元。 

2如果你是老闆，在符合 e 百元商品店的購

物須知的條件下，你認為還可以推出幾元的

商品？而你又想賣什麼呢? 

  例如：(1) 1  元的商品，我想賣棒棒糖。 

(2)____元的商品，我想賣______。 

(3)____元的商品，我想賣______。 

(4)____元的商品，我想賣______。 

3現在請你整理所有可購買的商品、價格及

數量，並完成下表：  
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商品名稱 單價（元） 數量（個） 總價（元） 
棒棒糖 1 100 100 

   100 
   100 
   100 
   100 
   100 
   100 
   100 
   100 

 

 

○4 【說說看】總價和商品的單價及數量有什

麼關係嗎？ 

 

 

 

 

    

聰明的你，想出來了嗎？我們來瞧瞧「數學

橘子 」怎麼說… 

 

 

 
甲、乙、丙為正整數，如果甲×乙＝丙，

那麼我們就說，甲、乙都是丙的因數；或者

丙是甲和乙的倍數。例如：我們可將 100 寫

成 2×50，我們就稱 2、50 是 100 的因數，而

100 是 2 也是 50 的倍數。 

  根據上面的活動及說法，你能找出 100 的

其他因數嗎？                          

 

練習題 

○1 125=     ×      

     =     ×      

     =     ×      

     =     ×      

請列出 125 的因數：                     

 

○2 19  =     ×      

      =     ×      

      =     ×      
因數與倍數

請列出 19 的因數：                     

在做完上面的練習後，是不是碰到什麼

困難呢？聽聽數學橘子怎麼說！！ 

 

 

質數與合數 

 

一個大於 1 的整數，其因數只有 1 和它

自己本身以外，再沒有別的因數，這個整數
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就叫做質數，例如：19 和 23。反之，一個大

於 1 的整數，其因數除了 1 和它自己本身以

外，還有別的因數，這個整數就叫做合數，

例如：12、18。質數當中最小的是 2。 

【來來來，讓我們玩個小遊戲！】 

下面的方格中，隱藏兩個英文字母喔！想知

道嗎？那就請你將有質數的格子塗黑，你就

會發現囉！ 

大筆黃金傳給後裔時，很不幸地被敵國知道

了這個秘密，所以帝王只好派人將這些價值

連城的黃金深藏在石穴中，並畫了一張藏寶

圖，來指出石穴的位置。而隨著時間的流逝，

愈來愈多人知道這件事，也因此大家都想去

挖掘黃金……但尋寶的路困難重重，尋寶者

必須憑藉堅強的毅力與不凡的智慧，突破層

層關卡，才能順利取走黃金…。」 

好奇的柯北，看了這則冒險故事後，決

定要接受挑戰，勇敢闖一闖… 

首先，柯北發現，在藏寶圖的背面做了

下面的提示： 

 
 
提示1設法將這張長 18 公分，寬 12 公分 

（每格代表是 1 公分）的藏寶圖， 

全部分割成大小一樣的正方形，而且邊 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

6 58 44 36 9 24 63 54 69 4
42 28 15 40 48 23 52 30 91 49
2 11 29 43 10 83 75 86 59 70

31 35 22 7 57 47 96 19 45 16
71 51 68 79 99 13 17 76 64 38
37 80 27 41 74 53 25 97 88 55
73 3 67 5 85 89 92 90 61 66
81 56 34 14 93 82 12 60 77 39
98 21 84 95 46 32 72 18 65 87
8 50 20 62 90 78 100 94 26 1
 
 

練習題： 
11 至 100 之間的質數有

_____________________________________ 

21 至 100 之間的合數有

_____________________________________ 

＊注意：1 不是質數，也不是合數哦！ 

 

（2）認識公因數： 

【第一關---阿公冒險故事集裏的秘密】 

話說柯南的弟弟柯北在e百元商品店買

了阿公的冒險故事集四本後，發現了一個天

大的秘密，裡面竟然藏著一張藏寶圖，故事

是這樣寫著：「傳說古埃及帝王，正準備將一

長必須是整數。 

提示2再將這些正方形的邊長由小到大排 

列，即是通往石穴的四道密碼。 

提示3找出一種正方形後，請將其中一塊 

正方形丟往石牆，這時石門就會打 

開，總共有四道石門。     

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

請你幫助柯北破關吧！ 
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18 公分 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
恭喜你破解第一道密碼！ 

 

18 公分 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
好厲害唷！又破解一碼了，加油! 

18 公分 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
你真ㄅ一ㄤ \！再差一碼，就快實現願望

囉… 

18 公分 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  

12
公
分

12 
公 
分 

再想想看，還有沒有其他的正方形呢？ 

18 公分 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  

12
公
分12 

公 
分 

 

18 公分 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  

12
公
分12 

公 
分 

                       
【想想看】密碼和邊長 12、18 公分之間的關

係是什麼呢？  
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【第二關---因數平台】 

向前走沒幾步路後，前方突然冒出了一

陣白煙，一個巨人阿拉出現了，他說：「現在

你已成功解開四道密碼，但可別高興的太

早！噓….仔細聽，有沒有聽到急促的腳步聲

一直跟著你，沒錯！他們就是從惡魔島來的

敵人要跟你一起爭奪寶藏，不過你別害怕，

我是你的守護神，當你遇到困難的時候，我

就會給你必要的提示。 

接著你繼續向前走，將會看到有一個平

台，上面出現 1 到 48 號的數字，你必須依照

我的指示去做，這個平台將會護送你到安全

的地方，否則平台周圍的陸地將會漸漸被海

水淹沒，你將會完全動彈不得，身陷其中。」 

以下是阿拉所給的指示… 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
1 2 3 4 5 6 7 8 

16 15 14 13 12 11 10 9 

17 18 19 20 21 22 23 24 

32 31 30 29 28 27 26 25 

33 34 35 36 37 38 39 40 

48 47 46 45 44 43 42 41 

 
 

哪些數字上面會重複作記號呢？請逐一列

出：                                 

 

【想想看】你列的這些數字和 36、48 有什麼

關係呢？ 

 

讓我們談談公因數

吧！

一個整數甲同時為某幾個整數的因數

時，我們就稱甲是這幾個整數的公因數，例

如：4 的因數有 1、2、4；而 6 的因數則有 1、

2、3、6。4 和 6 的公因數有 1 和 2。 

指示1：現在請你穿上這雙「超彈力

跳跳鞋」，它可以幫助你跳到

你想要踏的數字。  

指示2：請先跳出 36 的因數，並用

將該數圈起來。 

指示3：請跳出 48 的因數，並用

將該數圈起來。 

 

請你幫助柯北完成！！ 

 

【想想看】試著找出 36 與 48 的公因數？ 

                                 

 

（3）認識最大公因數： 

【第三關---一飛衝天】 

此時眼前又出現一陣白煙…… 

阿拉又來了，他說：「恭喜你踏出正確的數

字，因數平台已經將你安全護送到岸邊… .

接著你會看到許多支魔法掃把，但你必須要

乘著最大的那隻魔法掃把才能抵達埋藏黃金
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的石穴，而不幸的是它們都受到法老王的詛

咒而無法飛行，你必須依以下所提示的步

驟，一一填入正確的號碼，才能解除咒語，

騎著它飛向石穴，朝下一關邁進，若數字填

錯，掃把就不會帶領你往正確的目的地

囉!!…我不多說了，try it！」 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

         

【想想看】大掃把中的數字跟小掃把中的數

字有什麼關聯呢？ 

                               

 
公因數中最大的那一個，稱為這幾個整

數的最大公因數。例如：4 和 6 的公因數有 1

和 2，所以 4 和 6 的最大公因數是 2；而且，

最大公因數控制了其它公因數。 

【想想看】 

寫出 36 與 48 的最大公因數：                     

寫出 36 與 48 的公因數    ：                     

你發現了什麼            ：                     

 

練習題： 

○1 請列出 36、54 的因數 36：_____________ 

                    54：_____________ 

36、54 的公因數有那些？

______________________________________ 
步驟 1： 
填入 36 和
48 公因數中
最大的那個
數！ 

36、54 的最大公因數是  

______________________________________ 

 
步驟 2： 
填入 36 和
48 的公因
數！ 

○2 請列出 156、390 的因數 156：___________ 

                      390：___________ 

156、390 的公因數有那些？

______________________________________ 

156、390 的最大公因數是  

______________________________________ 

 

○3 請列出 12、19 的因數 12：______________ 

                    19：______________ 

列出 12、19 的公因數   

______________________________________ 

 

 最大公因數是
互質？ 

 
如果兩個整數的最大公因數是 1，我們

就稱這兩個整數互質。例如：12 和 19，17

和 22。 
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【想想看】 

你可不可以再舉出兩組互質的數呢？ 

 

 

 

 

 

 

 

（4）認識公倍數： 

【第四關---石穴之謎】 

柯北搭著魔法掃把，成功抵達埋藏黃金

的石穴了。正當他將第一關的 4 個密碼大聲

唸出來後，這時堅固的石牆彷彿聽懂密碼似

的，緩緩打開了，裡頭竟然出現了一個神秘

的洞穴，但在進入洞穴的入口處石牆上卻寫

著：「你可以進的來，但卻不一定出的去，除

非你解開洞穴的謎題，若你成功，寶藏就是

你的了！」。柯北憑著堅強的勇氣，使他沒有

恐懼，沒有猶豫，昂首闊步的走了進去。 

不可思議的事情發生了…，滿洞穴的黃金閃

閃發光，石牆突然崩裂了一塊，斗大的字在

你眼前出現，寫道：「洞內的黃金一拿出洞外

就會消失，除非你將這些長 6 公分、寬 4 公

分的長方形黃金條拼成正方形即可帶出洞

外，而且你不能太貪心，只能帶走三種拼好

的正方形黃金塊，若違反規則，洞穴將會倒

塌。」請你幫柯北完成。 

 

 

 

 

每格方塊的長是 6 公分，寬是 4 公分   
           
           
           
           
           
           
           
           
           
           
           
           
           
           
           
           

 

【想想看】 

帶出洞外的正方形黃金塊的邊長和長方形

金條的邊長 6、4 公分之間有什麼關係？ 

 

 

 

 

 

 

 

【第五關---衣錦還鄉】 

經過一番努力後，柯北終於可以把黃金

帶回家了，走出洞外…眼前突然出現了 2 列

火車，一列是 4 的倍數列車，另一列是 6 的

倍數列車，它們一動也不動著，你正納悶著…

這些火車是做什麼用的… 

這時候它們突然開口說話了：「哈囉 !你好

呀…我們是來裝載黃金的火車，只要你填上

空白車廂上的號碼就可以發動我們，但是不
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是每節車廂都能可以裝載黃金喔!!你必須在

這些車廂中，挑選出兩列火車共同都有出現

的車廂號碼才能搭載。」現在，請將你認為

可以裝載黃金的車箱圈出來吧!! 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

              

 
 

一個整數甲同時為某幾個整數的倍數

時，我們就稱甲數是這幾個整數的公倍數。

例如：4×3=12，所以 12 是 4 的倍數，又 6×

2=12，所以 12 是 6 的倍數；12 同時是 4 與 6

的倍數，我們就稱 12 是 4 與 6 的公倍數。 

【想想看】 

除了 12 之外，你認為 4 與 6 還有那些公倍數

呢？                   

 

練習題： 

○1 請列出 14、21 的倍數（至少 10 個） 

14：                                      

21：                                            

14、21 的公倍數有那些？

______________________________________ 

 

○2 請列出 12、15 的倍數（至少 10 個） 

12：___________________________________ 

15：___________________________________ 

12、15 的公倍數有那些？

______________________________________ 

 

○3 請列出 21、28 的倍數（至少 10 個）  

21：___________________________________ 

28：___________________________________ 

21、28 的公倍數有那些？

______________________________________ 

 

（5）認識最小公倍數： 

 【第六關---解救阿拉】 

當你準備運送黃金的時候，阿拉出現

了，他苦苦哀求你說：「小主人阿，不蠻你說，

其實我根本就不是守護神，我只是一個被囚

禁的奴隸，我必須要付給我主人一堆正方形

的黃金，才可以重獲自由。請你念在我之前

協助你闖關的份上，無論如何，請你幫幫我，

讓我們認識公倍

8 24

4 的倍數列車 

4   8        16  20   28  32

36 40 44  52 56 60 

12 18 24 30 36 6 42 48

60 

6 的倍數列車 
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把您拼成的最小正方形金塊留給我好嗎？」 

善良的你選擇的正方形邊長是多少呢？

並說明給你給阿拉的正方形金塊為什麼是最

小？ 

                                                                                

 

 

      
公倍數中最小的一個，稱為這幾個整數的最

小公倍數。 

例如：4 的倍數有：4、8、12、16、20、24、

28、32、36… 

6 的倍數有：6、12、18、24、30、36… 

4 和 6 的最小公倍數是 12。 

 

練習題： 

○1 如果洞裡面的長方形金塊是長 60 公分、寬 

48 公分，那麼你要解救阿拉的最小金塊是

多少呢？

____________________________________ 

○2 你認為 60 與 48 還有那些公倍數呢

_____________________________  

而最小公倍數是：

_____________________________  

 

 

 

 

 

 

【最後挑戰】 

1.請將下面的質數圈起來，數一數總共有多 

少個？ 

答：共有      個 

 

【

 

 

 

最小公倍數

2.

分

正

少

 

3.

小

則

 

【
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